Quelgues résultats de denombrement

Soitg = p" une puissance d’un nombre premielSoitF, le corps &g
élements eF,» son extension de degre.
1 Nombre de polynémes irréductibles

Le nombre de polynomes a coefficients déipsnormalises, de degré
m, irréductibles suff, est :

I(m) = o 3 g ¢ 1(%)

ou la fonction de Mobiug est définie par : soit = p{'py* - - - p,*,

0  sindivisible par un carré

p(n) = { (—=1)¥ sinon

2 Nombes de polynéGmes-primitifs

On rappelle g’'un polyndome-primitif est le polyndme minimal d’'un
élément primitif deFF,» dans I'extensiof» /IF,.

Le nombre de polynomes a coefficients déipsnormalises, de degré
m, g-primitifs est :

J,(m) = ¢(g"—1)

m

ou la fonction d’Euler est définie par : soit = p}'p5? - - - p*,

gb(n)nﬁ(l—é).



3 Nombre de polynbmes nomaux

On rappelle que un élémeantest normal dans I'extensidn, /F, si
2 m—1
{aaaqaaq7°°°7aq }

constitue une base @&~ surl,,.

Le polyndme minimal d’'un élément normal est appelé polyndore
mal. Un tel polynbme est nécessairement de degré

Pour donner le nombre de polyndbmes normaux on doit intredes
notations suivantes. Ecrivons le degr&le I'extension sous la forme

m = myp°
ol gcd(my, p) = 1. Posong = p°. On sait alors que
X" —1=X" 1= (X" 1)
De plusX™ — 1 n’a pas de facteurs multiples. Donc on peut écrire
X" =1 = ¢1(X)pa(X) - 9p(X).

Notonsd; le degré deb,. Le nombre de polynbmes normaux est

Vo(m) = 5 Tl ¢ Vg% = 1)




